=== Facultad de
UNER Ingenieria Calculo en una variable | 2020

Guia de lectura

Esta guia tiene como objetivo organizar tu lectura y estudio de los temas que
trataremos en ésta asignatura. Utilizaremos la bibliografia basica y estara
organizada por semana segun el cronograma que te presentamos para la
asignatura.

Guia de lectura

Tema: Funciones
Guia de estudio para las Secciones: 2.6 - 2.7-3.7-4.1- 42-43y5.2

En la Seccidn 2.6 se presentan la definicion de las operaciones realizadas entre funciones.

e Sumas, diferencias, productos y cociente.

Las operaciones suma, diferencia, producto y cociente aplicadas a funciones, generan otras
funciones. Lee cuidadosamente las definiciones y presta atencion a la notacion, a la
simbologia utilizada y en particular el dominio de las funciones obtenidas. En el ejemplo 1
de la pag. 191, se obtienen funciones a partir de la aplicacion de estas operaciones. Lee y
analiza su solucion. Dedica especial atencion a la notacién y a la simbologia utilizada.

En el texto luego de presentar un ejemplo y su solucion el autor sugiere: ahora intente
hacer el ejercicio ... Realiza el ejercicio sugerido.
El ejemplo 2 sélo se sugiere lectura, no realizaremos sumas utilizando graficos.

e Composicion de funciones.
Una de las formas importantes de combinar funciones es la composicion de funciones. Lee
detenidamente la definicion, notacién y simbologia utilizada (pag. 193 y pag. 194)
En el ejemplo 3 de la pag. 193, se realiza la composicion de funciones. Analiza su solucién
y realiza los ejercicios sugeridos al final. Lee y analiza el ejemplo 4y el ejemplo 5.

En la Seccion 2.7 se presenta el concepto de funciones uno a uno y el de funcion inversa.

e Funciones uno a uno.
Lee la definicion y analiza el grafico presentado en la Figura 2. Nosotros aplicaremos el
método grafico para determinar si una funcion es uno a uno. Lee y analiza la solucién del
ejemplol y del ejemplo 2 de la pagina 200.
e Lainversade una funcion.
Lee detenidamente la definicion de inversa de una funcion, notacién y simbologia
utilizada. Analiza la solucion del ejemplo 4 (pag. 201).
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En esta seccion se presenta la forma en que se obtiene funciones inversas. No es uno de
nuestros objetivos principales sino que nos interesa el grafico de una funcién inversa.

e Graficar la inversa de una funcion.
Lee detenidamente como se obtiene el grafico de inversa de una funcién. Observa las
gréficas de las Figura 8 y Figura 9. Analiza la solucion del ejemplo 9 (pag. 204).

En la Seccidn 3.7 se presentan las funciones racionales: r(x) = %, donde P y @ son

" . . . , . . 1 1
funciones polinomiales. Analizaremos solo las funciones racionales f(x) = -y flx) = =

e Gréfica de la funcion f(x) =i

Lee en forma detallada el ejemplo 1 (pag. 277), en él se hace un anélisis detallado de la
funcion racional f(x) = i hasta llegar a obtener su grafica. Ver Figura 1y presta atencion

a su dominio y rango.

VA
f=t 24 Dominiode f ={x € R/ x # 0} =R — {0}
x Ranaode f={v € R/ v+ 0}=R— {0}
— 0 o, X Esta grafica contiene: una asintota
T horizontal de ecuacion, y = 0, y una asintota
+ vertical de ecuacion, x = 0.
Figura 1

Se sugiere no hacer el ejercicio 7.
Estas son las primeras funciones que presentan asintotas. Observa el cuadro al final de la
pagina 278 y el cuadro de definicidn de asintotas de la pagina 279.

Observacion importante: Sélo se utilizara una tabla para presentar las graficas de las
funciones que analizaremos. Luego de hacer ese andlisis y observar las caracteristicas
propias de la grafica de cada una de las funciones béasicas, no se utilizaran tablas para
realizar un gréfico.
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. 1
e Transformaciones de y = -
En esta parte de la seccion graficaremos funciones racionales utilizando transformaciones
1
sobre y = -

Ejemplo: Graficar g(x) = ﬁ + 1.

. . - 1 ;g
En primer lugar determinamos la funcion base, en este caso f(x) = ~ la gréfica de la

funcién g se obtiene desplazando la grafica de f, 2 unidades hacia la derecha y 3 unidades
hacia arriba.

Sugerencia: desplazar sélo la asintota horizontal de
ecuacion, y = 0, 1 unidad hacia arriba y la asintota
vertical de ecuacion, x = 0, 2 unidades hacia la derecha.

' 1
[ gx)=—+1
3 I x—2
|
2 Asintota horizontal |
< JO = I
Asintota horizontal |
.‘v = 0 - e ———— e i e e o e
|
|
1 2 3 §+i+0 1 ? 3 4 5
|
-1 |
s : | Asintota vertical: x =2
Asintota vertical : I

xX=0

Dominiodeg ={x € R/ x+2} =R — {2}
Rangodeg={y € R/ y+1}=R—{1}

Lee el ejemplo 2, prestando atencion al trabajo algebraico realizado antes de analizar las
transformaciones realizadas.
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e Gréfica de la funcién f(x) = xiz (no se encuentra en el texto)

Su dominio es Dominiode f ={x € R/ x # 0} = R —{0}. A simple vista se puede
observar que es una funcion par, su grafico es simétrico respecto al eje y, asi que primero
realizamos el grafico para los reales positivos. Su comportamiento para esa parte del
dominio es similara y = i Figura 2, y a la gréfica la reflejamos respecto al eje y, por ser

una funcion par, obtenemos la grafica de la Figura 3.
Surangoes Rangode f ={y € R/ y>0}=R"

yA YA

. !
—t—t 0“ I 2 1' ~ ir 0

FigL;raE Figl;;a 3

Esta grafica, como la anterior, contiene:
una asintota horizontal de ecuacion, y = 0, y una asintota vertical de ecuacion, x = 0.

Solo trabajaremos éstas funciones racionales y las que se obtienen por las transformaciones
aplicadas a ella.
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1
(x+1)2

Ejemplo: Graficar g(x) =

. . . s 1 o
En primer lugar determinamos la funcion base, en este caso f(x) = = la gréfica de la

funcién g se obtiene desplazando la grafica de f, 1 unidad hacia la izquierda y 2 unidades
hacia abajo.

Sugerencia: desplazar la asintota  horizontal de
ecuacion, y = 0, 2 unidades hacia abajo y la asintota
vertical de ecuacion, x =0, 1 unidades hacia la izquierda.

Asintota vertical 1

5 x=0 gix):(:ﬁljz_
1 ota vertical
x=-1

Asintota horizontal
y=0

Asintota horizontal

Dominiodeg ={x € R/ x# -1} =R —{-1}
Rangodeg={y € R/ y> -2}

I

I

| y=-2
I

I

I

En la Seccion 4.1 se presentan las funciones exponenciales. Lee la seccidn y con cuidado
las definicién del cuadro de la pagina 302 y el ejemplo 1.

e Gréficas de funciones exponenciales.
Lee con atencion el ejemplo 2, en él se realiza el grafico de dos funciones exponenciales.
Realiza el ejercicio 15 sugerido, analiza la Figura 2 de la pagina 304 y lee y analiza el
cuadro de definicion de funciones exponenciales del cuadro de la misma pagina. Observa su
dominio, rango y asintota horizontal. En el ejemplo 4 se presentan las trasformaciones de
funciones exponenciales, analiza su solucion.

Lee la Seccion 4.2, en ella se presenta un caso muy importante de funcion exponencial, la
funcion exponencial natural. En el ejemplo 2 se presentan transformaciones de la funcion
exponencial, recordar no trabajaremos con tablas, hay que recordar las caracteristicas de las
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mismas, la funcién como base y luego transformar. Realiza los ejercicios de 7 a 14. Analiza
el ejemplo 3, una aplicacion de la exponencial para obtener un modelo matematico.

e Graficas de funciones logaritmicas.
Conociendo el grafico de la funcion exponencial y el considerar a la funcién logaritmica
como su inversa, analiza la figura 2, pagina 317. Observar el dominio, el rango y la asintota
de estas funciones. Vas a tener en cuenta sélo ubicar dos puntos (1, f(1)) y (a,f(a)) siendo
a , base del logaritmo. En el ejemplo 4, s6lo los puntos indicados en la figura 4 y el
conocimiento de la forma de la gréafica de las exponenciales es suficiente.

Vi

34 fx) = log, x
21 /
1 4

l | 4 | | | |
T T T T T T

=Y

X log,x ~2
i ba5e2| =
@ _____T—_-_-—_'-

| 0 -4

Figura4

En el ejemplo 5y ejemplo 6 se presentan las trasformaciones de funciones logaritmicas,
analiza su solucion.

e Logaritmos naturales.
Lee la definicion, analiza la grafica de la figura 9 de la pagina 320.

En la Seccion 5.3, se presentaran las graficas de las funciones trigonométricas. Si no has
visto trigonometria. Repasa la Seccion 5.2.

e Graficas de las funciones seno y coseno.
Lee detenidamente la definicion de funcion periodica y la construccion de las graficas de las
funcionesy =sent y y=cost (pag. 388).

e Graficas de transformaciones de las funciones seno y coseno.
Las transformaciones de las funciones se presentan en los siguientes ejemplos.
En el ejemplo 1 traslacion y reflexion. Se define amplitud de las graficas, ver figura 5y
figura 6. Analizar la solucion del ejemplo 2. Lee la definicion de periodo (pag. 390).
Analiza la solucion del ejemplo 3. Lee la definicion de desface (pag. 391). Analiza la
solucion del ejemplo 4 y ejemplo 5.



