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Operaciones entre funciones

ALGEBRA DE FUNCIONES

Sean fy g funciones con dominios A y B. Entonces las funciones f + ¢,
f—g.fgy f/g estan definidas como sigue.

(f + 9)(x) = f(x) + g(x) Dominio A N B
(f—g)x) = f(x) — g(x) Dominio A N B
(fg)(x) = f(x)g(x) Dominio A N B

! _@ ominio {x ¥
(g (I)_g(x) b {x EA N B|g(x) # 0}
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Composicion funciones

COMPOSICION DE FUNCIONES

Dadas dos funciones fy ¢, la funciéon compuesta f °g (también llamada
composicion de fy g) esta definida por

(feg)(x) = flg(x))

feg

N

Diagrama de flechas para fo g
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Composicion funciones

X —:'r g Lf——} g(x) —;’r i L’——b figlx))
entrada /L J\ /L salida

I_:.( fog L——b fig(x))
g
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Composicion funciones

El dominio de fog es el conjunto de todas las x en el
dominio de g tales que g(x) esta en el dominio de f.

Dominio de g Imagen de g flg(x)
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Funciones uno a uno

Definicion
Una funcion f se llama uno a uno si nunca toma el mismo

valor dos veces, es decir,
f(x1) # f(xy) siempre que x; * x,

3 2
r= y =X
YA ’ / : YA ’
| j \
1 I }
0 [ X 0 1Y
[
/‘ Es uno a uno No les uno a uno
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Funciones inversas

DEFINICION DE LA INVERSA DE UNA FUNCION

Sea f una funcién uno a uno con dominio A y rango B. Entonces su funcion
inversa f~ ' tiene dominio B y rango A y estd definida por

o) =x & f(x)=y

para cualquier y en B.
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Funciones Inversas

PROPIEDAD DE LA FUNCION INVERSA

Sea f una funcion uno a uno con dominio A y rango B. La funcién inversa
! satisface las siguientes propiedades de cancelacion:

f(f(x)) = x paratodaxen A
f(f '(x)) = x paratodaxen B

Reciprocamente, cualquier funcion f~! que satisfaga estas ecuaciones es la inversa de f.
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Grafica de la Funcion inversa

La grafica de £~ se obtiene reflejando la grafica de f sobre la
rectay = Xx.




Funciones racionales

- Una funcion racional f es un cociente de dos funciones

polinomiales
P(x)
X) =
f(x) 0
Funciones racionales que vamos atrabajar
f@) =1

) =2
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Funciones racionales

1
Funcion f(x) = —
X
N -
— ()T
Asintota vertical el
Eje
XJ= % 27 f(x) —=0 cuando
X —>00

S 0 i |2 ' '; Asintota horizontal
f(x) =0 cuando Ej—e :
X — —00 y=9
f(x) = —o0
cuando x— 0
Domf =R_¢p
Imf = R—{O}
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Funciones racionales

y 1
Funcion f(x) = 3
fx) = o 1} f(x) = 00
cuando x— 0~ 1 cuando x — 0*
Asintota horizontal T AsintotaE\gir;[/ical
yEieg Xx=0
i | 1 -
X
f(x) =0cuando T  f(x) =0 cuando
X —= =m0 1 X —= 00
Domf =R —{0}
Imf =R™
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Funciones exponenciales

f(x)=a*,cona>0,a+1

a>1 O<a< 1
Y4

r

Y1

Asintota horizontal

Eiex, y=0 Asintota horizontal

Ejex, y=0

(0.1) _ o
ll_ X 1 X
Domi=R Domf=R
Imf=R" Imf=R*
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Funciones Exponenciales

Ejemplo
Graficar: g(x) =37% — 2= (%)x -2

Para graficar g, considero la grafica de la funcion f(x) = (

Desplazo la asintota horizontal de f, de
ecuacion y = 0, 2 unidades hacia abajo.

2

f(X)ZG)I flx)=3"% =2
1 xX) = —

1 ¥_
1 2 3

1

3

)

i 1 0 1 2 3 -2 -1 0
Asintota horizontal
-1

y=0

Asiﬂtota horizontal
I
_________ [ R PN —



Funciones exponenciales

Funcion exponencial natural

fx) = e* flx) = e™

YA

el / (Le

=/,/ (0.1)

) X

L )
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Funciones

Continuara......
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