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Introduccién Liites y At ¢
Limites
Temas de clase: S

1. Limites. Introduccién
Seccion 2.2 Pag. 87.

2. Cdlculo de limites usando las leyes de los limites.
Seccion 2.3 Pag. 99.
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Definicién: ( Pag. 87 Stewart (2012)) Restrepo

Introduccién

Limite de una funcién:
Suponga que f (x) estd definida cuando x estd cerca del nimero a.

Entonces escribimos:
limf (z) =L

T—ra

y decimos que: el limite de f (x), cuando x tiende a a, es igual a
L.

fx)
se aproxima
ad.
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Limite
Definicién: ( Pag. 87 Stewart (2012))

Limite de una funcidn:

Suponga que f (x) estd definida cuando x estd cerca del nimero a.
Entonces escribimos:
limf (z) =L

T—ra

significa que f (z) se acerca arbitrariamente a L cuando x toma
valores cercanos a a.

)7
fx)
se aproxima -
ad. |
0 : N é - : X

Cuando x se aproxima a 2,
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s Coloquio |
Limite Limites y Célculo de

Limites

Dr. Juan Felipe
EJ em p | 1) Restrepo

. . Introduccién
Considere las funciones:

22 —1
f(w):m

Cilculo de Limites

y gl@)=z+1

1. Graficar ambas funciones.

2. Calcule glﬁl_)n%f (x)

3. Calcule glcgn%g (x).
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Coloquio |

Limites laterales Liites y At ¢
Limites
. . . ” Dr. Juan Felipe
Definicién: ( Pag. 92 Stewart (2012)) Restrepo

Introduccién

Limite por izquierda:

La expresion:
lim f(z)=1L

r—a~

significa que f (x) se acerca arbitrariamente a L cuando
x toma valores cercanos a a, pero menores que a.

YA
—_—
L
f(x)
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Coloquio |

Limites laterales Liites y At ¢
Limites
. . . ” Dr. Juan Felipe
Definicién: ( Pag. 92 Stewart (2012)) Restrepo

Introduccién

Limite por derecha:

La expresion:
lim f(z) =1L

r—a™t

significa que f (x) se acerca arbitrariamente a L cuando
x toma valores cercanos a a, pero mayores que a.

YA
. flx)
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Limites ;

Limites y Cdlculo de
Limites

Definicién: ( Pag. 92 Stewart (2012)) Reepo

Introduccién

Existencia del Limite:

Decimos que:
limf (z) =L

Tr—a
existe y es igual a L, si y sélo si:
lim f(z)=L y limf(x)=1L
z—at

T—a~
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Limite

Ejemplo

Considere la funcién g (z):

Coloquio |
Limites y Calculo de
Limites

Dr. Juan Felipe
Restrepo
Introduccién

Cilculo de Limites
eyes de los Limites

y Referencias
4__
3__
T =g
W /?\
R R
Indicar:
1. i 3.1 5 Ii
1im g () fmg (v) 1im g (x)
2. gclgg+ g (x) 4. xligl_g (z) 6. 3101_{%9 (x) UNER Ingenieria:

8/15



s Coloquio |
Leyes de los limites Hindtee B e

Limites

Dr. Juan Felipe

Definicién: ( Pag. 100 Stewart (2012)) Restrepe
Limite de una funcién constante: Céleul de Limites:
H I POTES I S Leyes de los Limites

Si ¢ es una constante

Entonces: TESIS

1. limec =c.
r—a
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Leyes de los limites Limites y Calculo de

Limites

Dr. Juan Felipe

Definicion: ( Pag. 99-100 Stewart (2012)) Resrepo

Leyes de los limites: Caleulo de Limites:
, Leyes de los Limites
HIPOTESIS
Suponga que ¢ es una constante y que los limites:

lim f () 'y limg (2)

existen.
Entonces: TESIS

2. lm[f (z) 4+ g (z)] = }:llgf (x) + limg (z).

r—a Tr—a
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Leyes de los limites Limites y Céculo de
: Dr. Juan Felipe
Definicién: ( Pag. 99-100 Stewart (2012)) esrepe
Leyes de los limites: Caleulo de Limites:
, Leyes de los Limites
HIPOTESIS

Suponga que ¢ es una constante y que los limites:
lim f () 'y limg (2)

existen.
Entonces: TESIS

3. lim[ef (z)] = clim f (x).

r—ra r—ra
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Coloquio |

Leyes de los limites Liites y At ¢
Limites
... Dr. Juan Felipe
Definicion: ( Pag. 99-100 Stewart (2012)) Resrepo
Leyes de los limites: e

Leyes de los Limites

HIPOTESIS
Suponga que ¢ es una constante y que los limites:

lim f () 'y limg (2)

existen.
Entonces: TESIS

4. lm[f (z) g (z)] = lim f (x) - limg (x).

r—ra r—ra r—a
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Leyes de los limites

Definicidn:

( Pag. 99-100 Stewart (2012))

Leyes de los limites:

HIPOTESIS

Suponga que ¢ es una constante y que los limites:

existen y

Entonces:

lm f () 'y limg (2)

limg (x) # 0.
r—ra

TESIS

Coloquio |
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Célculo de Limites:
Leyes de los Limites
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Leyes de los limites

Definicién: ( Pag. 101 Stewart (2012))

Propiedad de sustitucion directa:
HIPOTESIS
Si f es una funcién polinomial o racional y a estd en el
dominio de f, entonces:
TESIS
m f (z) = [ (a)

T—ra
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Célculo de Limites:
Leyes de los Limites
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Leyes de los limites

Ejemplo 1:

Sea

Calcule:

Ejemplo 2:

Sea

Calcule:

f(x) =242 +38
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Dr. Juan Felipe
Restrepo
Introduccién

Calculo de Limites:
Leyes de los Limites

Referencias
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Leyes de los limites

Coloquio |

Ll'mitesL?' (.:a'lculo de
Utilice las gréficas de f y g para evaluar cada limite: Coeuto de Limten
y 7y y A Leyes de los Limites
y=f) =
‘ . \ y=9 1
1 i o] 1 g
L. lim [f (z) + g (2)]. 3. lm[f (z) + g (z)].
z—1+ r—1
2. lim [f (z) + g ()] 4. lm [f(z)/g(2)].
z—1— r——1
=== Facultad de
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Leyes de los limites Limites y Calculo de

Limites

_ =
E A a Restrepo

jemplo:
Introduccién
Sea 9 Cilculo de Limites:
xre — 49’; Leyes de los Limites

f (.’If) = 5 a. i Referencias

Calcule:
1. limf (x)
r—1

2. lim f (x)

r—4

3. lim f(x)

r——1
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. Coloquio |
Referenaas Limites qua’lculo de

Limites

Dr. Juan Felipe

Stewart, J., 2012. Célculo de varias variables trascendentes tempra- Resiino
nas, 7ma edicién. Cengage Learning Editores.

Referencias
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