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Integracion mediante fracciones parciales

Integrar cualquier funcién racional propia expresandola
como una suma de fracciones simples (fracciones par-
ciales).

r+5 2 1
2+r—-—2 -1 x+2

/fﬂiﬂdm_/ 22 Y
24+z—2 r—1 x+2
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Integracién Mediante en Fracciones Parciales

Factores Forma Fraccién parcial
A
Lineales axr +b
axr+b
r A A
Lineales repetidos (ax + b) LR 2 s+
ar+b  (ax+b)
+ A
(ax +b)"
Az + B
Cuadréticos irreduc- | ax? + bz +c¢ con #
tible b2 —dac < 0 az® 4 br + ¢
r A B A B
Cuadréticos irreduc- (ax2 + bx + c) ;m —;)— ! 2230 T D2 5
tible repetidos con b2 —dae <0 | W TOTHC (ax? +br+c)
A,x + B,

@t




Integracién mediante en fracciones parciales

Sea f una funcién racional propia, entonces:

/f(az;)ala:z/x2

r+5

+x—2

dx
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Sea f una funcién racional propia, entonces:

f(x) =

1. Factorizar el denominador como producto de factores

r+5

z+5

224+ —2

(=1 (2 +2)

lineales y factores cuadraticos irreductibles.

Coloquio |

Técnicas de

Integracién:
Integracién mediante
fracciones parciales

Dr. Juan Felipe
Restrepo

Integracién mediante
fracciones parciales

=22 Facultad de

UNER Ingenieria

8/14



Integracién mediante en fracciones parciales

Sea f una funcién racional propia, entonces:

r+5 A B

@) = ey “v-1 742

1. Factorizar el denominador como producto de factores
lineales y factores cuadraticos irreductibles.

2. Expresar f como la suma de fracciones parciales.
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Integracién mediante en fracciones parciales
Sea f una funcién racional propia, entonces:

f()_A+B_2+—1
Ve 1 i 2 i1 z+2

1. Factorizar el denominador como producto de factores
lineales y factores cuadraticos irreductibles.

2. Expresar f como la suma de fracciones parciales.

3. Encontrar las constantes de las fracciones parciales
dandole valores a x.
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Integracién mediante en fracciones parciales

Sea f una funcién racional propia, entonces:
5 2 1
/de :/ dx — / dx
22 4+x—2 xr—1 T+ 2

=2In|z —1| —Injz+2|+C

1. Factorizar el denominador como producto de factores
lineales y factores cuadraticos irreductibles.

2. Expresar f como la suma de fracciones parciales.

3. Encontrar las constantes de las fracciones parciales
dandole valores a x.

4. Integrar.
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Factores Forma Fraccién parcial
A
Lineales axr +b
axr+b
r A A
Lineales repetidos (ax + b) LR 2 s+
ar+b  (ax+b)
+ A
(ax +b)"
Az + B
Cuadréticos irreduc- | ax? + bz +c¢ con #
tible b2 —dac < 0 az® 4 br + ¢
r A B A B
Cuadréticos irreduc- (ax2 + bx + c) ;m —;)— ! 2230 T D2 5
tible repetidos con b2 —dae <0 | W TOTHC (ax? +br+c)
A,x + B,




Integracién mediante en fracciones parciales

Sea f una funcién racional impropia. Para calcular:

f o= 5

podemos dividir P entre Q):
P (z)

P(z)
Q(x)

R(z)
Q(x)

=C(x)+
R (x)

donde C'y R son funciones polinomiales y R(z)/Q(x) es

una funcién racional propia.

/f(a:)d:v:/gggd:c:/C’(x)dxjt/gEgdx
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f(z) =
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Integracién mediante
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—a® +x 46
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Integracién mediante en fracciones parciales

Sea f una funcién racional impropia, entonces:

3 — 4z —10|2z2—2—6
— 3+ 22 4+ 62 r+1

z2 +2x — 10

—22 +z +6

3r —4
3r—4

f($)=$+1+m

1. Divisién de polinomios.

2. Expresar f (z) = P (z) /Q (z) como: C (z) + R (x) /Q ().
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Sea f una funcién racional impropia, entonces:

3x —4
—er14 -2 4 B
r—3 x+2
bl — 2
r—3 x+2

1. Divisién de polinomios.

2. Expresar f (z) = P (z)/Q (x) como: C (z) + R (z) /Q (x).

3. Expresar la fraccién propia R (x) /Q (x) como suma de fraccio-
nes parciales.
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Sea f una funcién racional impropia, entonces:

/f dx_/ﬂdm
—x—06
1 2
14— 4+ =
/(x—!— + _3—|- +2)d

xzdr + [ 1ldx +

2
:m—+x+ln|x—3|+21n|:v+2|+0

2

1. Divisién de polinomios.

2. Expresar f (z)

= P(z)/Q (x) como: C(z)+ R

T+ 2 *

() /Q ().

3. Expresar la fraccién propia R (z) /Q (x) como suma de fraccio-

nes parciales.

4. Integrar.
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