——~—— Facultad de
UNER Ingenieria

Algebra y Calculo

Tecnicatura universitaria en
procesamiento y explotacion de datos

TUPED - 1°C



———— Facultad de
UNER Ingenieria

Unidad 1: Funciones de variable real

Funcion racional,
exponencial y logaritmica

TUPED - 1°C



Tipos de funciones:

e Racionales
e EXponenciales
e Logaritmicas




Funcion racional

Definicion
Una funcion racional r es una funcion de la forma
P(x)
r(x) =——=
) =%

donde Py Q son funciones polinomicas.

Por ejemplo:
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Funcion racional: Ejercicios

Dadas las siguientes funciones:

- f) =5
. g[x]=i+3
+ () =~

Indicar su dominio, el corte con los ejes coordenados, realizar
su grafica e indicar el conjunto imagen.



Tipos de funciones:

e Racionales
e EXponenciales
e Logaritmicas




Funcion exponencial

La funcion exponencial con base a esta definida para todos
los numeros reales x por:

flx) =a”

cona>=0ya+1

Ejemplos:
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f)=5 g =5  hEx) =37



Grafica de una funcidon exponencial: Ejemplo 1
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Grafica de la funcion exponencial: Ejemplo 2




Asintota horizontal
la recta, y =0 (ejex)

Funcion exponencial

f(x) = a*,cona>0,a+1

O0<a< 1
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Caracteristicas de una funcion exponencial

fx) =a”

Su dominio es el conjunto de todos los numeros reales.

Su imagen es el conjunto de todos los numeros reales positivos.
Posee una asintota horizontal de ecuacion y=0.

Corta al eje y en el punto (0,1) y pasa por el punto (1,a).

Es creciente si la base es mayor a uno y decreciente si la base
estaentreOvy 1.



Transformaciones de funciones

f(.!t‘):l-:-«:‘."ur , f(x): r.'t"t, f(.r)= a*** f(.r)=a“+k,etc_

k es una constante# 0
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Al multiplicar por una constante k a
la funcién, es decir: y = kb”*, el punto
de corte con el eje y es (0, k)

Al sumar o restar una
constante k a la variable, es
decir: y = b** |a funcién se
desplaza hacia la izquierda (+)
o derecha (-)
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Al sumar (o restar) una constante ¢ a la funcidn, es decir:
y = bx + c la grafica se desplaza hacia arriba (o hacia abajo)
¢ unidadesy la asintota horizontal pasaasery = c.




lll = z{'-":.}

Si multiplicamosa x por -1, es decir f(—x): La grafica se reflejarespecto al eje y.

Si multiplicamosa y por -1, es decir —f (x): La grafica se refleja respecto al eje x.



Funcion exponencial: ejercicios

Dadas las siguientes funciones:

a) f(x) =2% —2

b) f(x) =37% +1

Indicar su dominio, el corte con los ejes coordenados, realizar
su grafica e indicar el conjunto imagen.



Funcion logaritmica

La funcidn f definida por:

f(x): log, x

se llama funcién logaritmicade base b,conb >0y b # 1

Ejemplos:

f(x) =logsx g(x)=log(x)+1  h(x)=In(x?)



Grafica de una funcion logaritmica: Ejemplo 1
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Funcion logaritmica y exponencial

i
ITJ : %

g(x)=log,x



Caracteristicas de una funcion logaritmica

f(x) =log, x

Su dominio es el conjunto de todos los numeros reales
positivos.

Su imagen es el conjunto de todos los numeros reales.
Posee una asintota vertical de ecuacion x=0.

Corta al eje x en el punto (1,0) y pasa por el punto (b,1).
Es creciente si la base es mayor a uno y decreciente si la
base esta entre Oy 1.



Funciones logaritmicas con diferentes bases

~asintota
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Transformaciones de funciones logaritmicas
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Ejercicios: Grafique

a) f(x) = —log(x) +1

b) f(x) =In(x) — 2



