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Recta en el plano

Se puede determinar una recta en el plano si se conoce:

=  Unpunto Py(xy, yo) perteneciente a larecta y un vector
paralelo a ella, v.

= Dos puntos pertenecientes a ella, Py(xg, ¥o)y P1(x1, y1)-



Ecuacion vectorial de una recta en el plano

Sea Py(xy,yo) un punto perteneciente ala recta L y sea el vector
UV = 1,1+ v,J paralelo ala misma. Sea P(x,y) un punto cualquiera

de la recta. Entonces el segmento dirigido PyP es un vector paralelo

—

da V.

El vector v es paralelo a PyP ,esdecir Pp)P =tv ;t € R
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v
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PoP = OP — 0P,

- - - Ecuacion
OP = 0Py +t5 | < :: vectorial
FER de la recta




Ecuaciones parameétricas de una recta en el plano

— Ecuacion
‘ OP = OPy + tv ‘ vectorial
de la recta
X X 1%
()=o) 7t ()
Y Yo [
Igualamos componente a componente:
X =Xy +tvy Ecuaciones paramétricas
y =y, +tv, teR de la recta



Ecuacion vectorial

Recta en el plano |de farecta
OP = OP, + tv

Ecuaciones paramétricas
de la recta
{x =Xgt+tv

,tER
Yy =YoT1lV;

Ejemplo

Hallar la ecuacién vectorial y las ecuaciones parametricas de la
recta que pasa por el punto P(5,4) y es paralela al vector

v=31+7




Ecuacion de una recta dados dos puntos

Sea Py(xg,Vo) YP1(x1,v,) dos puntos en el plano pertenecientes a

—_—

la recta L. El segmento dirigido PyP;es un vector paralelo a L.

PoPy = (X1 — xoﬁ"‘ (y1 — YO)j

=Vi+v =7

Ecuacion vectorial
de la recta

‘O_P\=O_Po\+t13‘

paramétrica

{x = xo+ ¢ (xl _ xO) Ecuaciones
Y =Yo+t(y1 —Yo) | delarecta

teR



Ecuacion vectorial

Recta en el plano|de farecta
OP = OP, + tv

Ecuaciones paramétricas
de la recta
{x =Xgt+tv

,tER
Yy =YoT1lV;

Ejemplo

Hallar las ecuaciones parametricas de la recta que pasa por los

puntos P;(—1,3) y P,(1, 2).

$ =P, P,=0P,— 0P, =20— 1]

()= (5)+e(5)ieer




Recta en el plano

Sea v = v1_f + 1727 un vector paralelo alarecta Ly
sea Py(xo,Yo) un punto en el plano pertenecientes a L.

{x = Xg T+t vy Ecuaciones paramétricas

Y=Yy +1tv, telk de la recta

Siv, # 0y v, # 0, despejamos el parametro t de cada
ecuacion e igualamos:

X—X0o Y ~—DYo Ecuacion simetrica de la recta
V4 VU,



Ecuaciones de la recta en el plano

SeaV = v, i + v, un vector paralelo a larecta Ly
sea Py(xy, Vo) un punto en el plano pertenecientes a L.

‘015 = OP(; +tv ;teER Ecuacion vectorial de la recta

b

Stv; #0yv, #0

Xo + 1V, Ecuaciones paramétrica
Vo +tv, tE€R delarecta

X — X — .
0 _ Yy — Yo Ecuacion simetrica de la recta
V4 v,




Posiciones relativas entre rectas en el plano

Ejemplo 1: Sean las rectas:

. x+1 y—4 L.{x= 1 —4t
1 o T3 2 ly=-5+6t

JLas rectas L1 y L, son paralelas?

Sean las rectas:
{x=x1+v1t {x=x2+u1t
Ll:

y=yi+v,t Y Lo y =Yz Tust
$ = v,T+ vy paraleloa L,y U = uii + uyj paralelo a L,

Definicion Dos rectas en el plano son paralelas si y sélo si sus
vectores paralelos son paralelos.




Posiciones relativas entre rectas en el plano

Ejemplo 2: Sean las rectas:

{x= 1 -2t x= 05+6t
L]_:

y = 3t y L {yz —2 + 4t
JLas rectas L1 y L, son perpendiculares?

Sean las rectas:
L_{x=x1+v1t L_{x=x2+u1t
P'ly=y, + vyt y 2 |ly=y; tust

v paralelo a L, y uparalelo a L,

Definicion Dos rectas en el plano son perpendiculares siy
solo si sus vectores paralelos son perpendiculares.




Recta en el plano
Ejemplo:

Dada larecta L: {; :

a) Indicar donde corta al eje x.

b) Determinar la ecuacion de la recta paralela a L que
pasa por el punto P(-1, 4).



Unidad 7:

Recta en el espacio



Recta en el espacio

Una recta L paralela al vector v = vyl + vy] + v3 k y que pasa por el punto
Py (x9, V0, Zo) Se representa por medio de las ecuaciones paramétricas:

A

Py (x0, Yo, 303/,./? g

(X = Xo + vt
y=Yo TtV t€ER
\Z = Zy + V3t

.




Recta en el espacio

el

A

Py (xlx ylle)

"

%/\y

I
X

N

Una recta L que pasa por los puntos Py(xy, Vo, Zo) ¥ P1 (X1, V1, 21) S€
representa por medio de las ecuaciones paramétricas:

(x = xo + (x1 — xo)t
y=Y+Q1—y)t (€ER

L Z =29+ (21 — Zp)t



Recta en el espacio

Ecuaciones paramétricas de una recta:
X = Xg+ V1t

Yy =Yoo+ Vst t€ER
Z =27yt v3t

Ecuaciones simétricas de una recta: S1 v{,v,,v3 #0

X—X1 Y—WNM Z— 2z
(2] U5 V3




;Cuando dos rectas en el espacio son paralelas?

Dos rectas en el espacio son paralelas si y sélo si sus
vectores paralelos son paralelos.

;Cuando dos rectas en el espacio son perpendiculares?

Dos rectas en el espacio son perpendiculares siy solo si sus
vectores paralelos son perpendiculares y ademas las rectas se
cortan en un punto.

Dos rectas en el espacio que no se cortan en un punto y no son
paralelas, entonces son alabeadas.



Dadas las rectas:

Yy=Y1 TVt Ly:yy=y2 +ugt; - -
Z = 7z + vat Z = Zy + ust Uz = Ul + Uz j + ug

&~

L.{x=x1+v1t {x=x2+u1t v_m’=v17+v27+v3l?
1.

* Rectas paralelas
Las rectas son paralelas si y solo los vectores paralelos son

paralelos. —
| Li//L, 5 /]|

* Rectas ortogonales
Las rectas son ortogonales siy solo si los vectores paralelos son

ortogonales y se cortan en un punto.

L, 1L L, v 1 u ysecortan en un punto.




Recta en el espacio

Halla la ecuacion paramétrica y simétrica de las siguientes
rectas

a) Pasa por el punto (-1,1,2) y es paralela al vector v =
(3,2, —1)

b) Pasa por el punto origen y es paralela al vector v =
(1,1, 0)

¢) Pasapor el punto (5,3,1) y es paralela al eje Z.

d) Pasa porlos puntos (-1,2,4)y (2,1,1)



Recta en el espacio

Para que valor de “a”, el punto (3,a) pertenece a la recta

xX=2+t
Para qué valor de “b”, el punto (3,5,1) pertenece a la recta
(
x=7—2t

L=<y=2+0bt




